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Problemi sa celobrojnom resetkom

1. U svakoj tacki celobrojne resetke u ravni nalazi se po jedan ¢ovek. Covek A vidi ¢oveka
B ukoliko se na duzi AB ne nalazi ni jedan drugi covek.

a) Kako odrediti da li se ljudi koji stoje u tackama sa koordinatama (a, b) i (¢, d) medusobno
vide?

b) Kako odrediti broj ljudi koji stoji ”izmedu” onih koji stoje u tackama sa koordinatama
(a,b) i (c,d)?

c¢) Da li je moguée odabrati Cetiri coveka koji stoje u temenima jedini¢nog kvadrata, tako
da ni jedan od njih ne vidi ¢oveka koji stoji u koordinatnom pocetku?

Pikova teorema. Povrsina (ne obavezno konveksnog, ali bez samopresecanja) mnogougla
S sa temenima u celobrojnoj resetki jednaka je:

1
Ps=1I+B~1,

gde je I broj celobrojnih tacaka u unutrasnjosti mnogougla §, a B broj celobrojnih tacaka
na njegovom rubu.

2. Odrediti povrsinu mnogougla sa temenima u tackama c¢ije su koordinate (1.5,3%)7
(3%, 2.25), (4.5,4.25), (1,—1). (ne bas, jer ima previse da se rac¢una, ali, ono, kako bi ovo
sa Pikovom teoremom?)

3. Za koje prirodne brojeve n postoji jednakoivi¢ni n-tougao (koji ne mora biti konvek-
san) sa temenima u celobrojnoj resetki?

4. Za koje prirodne brojeve n postoji pravilan n-tougao sa temenima u celobrojnoj
resetki?

Zadaci za domadi

1. Postavka kao u prvom zadatku. Dokazati da mozemo odabrati 2016 x 2016 celobro-
jnih tacaka rasporedenih u obliku kvadrata ¢ije su stranice paralelne koordinatnim
osama, tako da ni jedan od ljudi koji stoje u tim tackama ne vidi ¢oveka koji stoji
u koordinatnom pocetku.

2. Pokazati da u koordinatnoj ravni postoji krug koji u svojoj unutrasnjosti sadrzi
tacno 2016 tacaka.

3. Oko svake celobrojne tacke opisan je krug polupreénika 1/2016. Dokazati da postoji
jednakostrani¢na trougao u toj ravni ¢ija su temena unutar navedenih krugova.



